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Klasyczne twierdzenie charakteryzacyjne Lukacsa mówi, że niezależne, nieu-
jemne zmienne losowe X i Y , dla których X+Y i X/(X+Y ) też sa̧ niezależne,
musza̧ mieć rozkłady gamma z tym samym parametrem skali. Istnieje spora
literatura zwia̧zana z ta̧ charakteryzacja̧, w szczególności dotycza̧ca wersji re-
gresyjnych twierdzenia Lukacsa. Letac i Massam (1998) podali charakteryzacjȩ
rozkładu Wisharta (który jest odpowiednikiem rozkładu gamma na stożkach
symetrycznych, w szczególności na stożku macierzy symetrycznych dodatnio
określonych) za pomoca̧ warunków typu kwadratowej regresji. W pracy Letac,
Wesołowski (2008) opisaliśmy rozkłady niezależnych wektorów losowych w Rn,
dla których E(X|X + Y ) = a(X + Y ) oraz E(q(X)|X + Y ) = bq(X + Y ) dla
liczb a i b oraz wszystkich form kwadratowych q z podprzestrzeni Qv form
kwadratowych ortogonalnych do (dowolnej ustalonej) formy kwadratowej v. To
pozwoliło na naturalne uogólnienie rozkładów Wisharta na stożku Lorentza. W
naszej najnowszej pracy, Letac, Wesołowski (2009), podobnie rozważamy nieza-
leżne zmienne losowe X i Y przyjmuja̧ce wartości w Rn, dla których istnieje
liczba a ∈ R taka, że E(X|X + Y ) = a(X + Y ). Niech Q1 ⊕ . . . ⊕ Qk bȩdzie
dowolnym przedstawieniem w postaci sumy prostej, przestrzeni Q wszystkich
form kwadratowych na Rn. Okazuje siȩ, że jeśli istnieja̧ liczby b1, . . . , bk takie,
że E(q(X)|X + Y ) = biq(X + Y ) dla dowolnej formy q ∈ Qi, i = 1, . . . , k,
to k = 2 oraz w Rn można wtedy wprowadzić strukturȩ euklidesowej algebry
Jordana, w taki sposób, że rozkłady X i Y sa̧ rozkładami Wisharta na stożkach
symetrycznych zwia̧zanych z odpowiednia̧ algebra̧ Jordana. Co wiȩcej, udało siȩ
dość dokładnie zbadać strukturȩ algebraiczna̧ przestrzeni Q1 i Q2, a dokładniej
izomorficznych z Q1 i Q2 przestrzeni symetrycznych operatorów liniowych na
odpowiednich algebrach Jordana.
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